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Abstract: In this paper we propose and analyse the Autoregressive Conditional Root (ACR) time
series model, which allows for endogenously generated regime switching between seemingly stationary
and non-stationary epochs. It proves to be an appealing alternative to existing nonlinear models such
as e.g. the threshold autoregressive or Markov switching classes of models, which are commonly used to
describe nonlinear dynamics as implied by arbitrage in presence of transaction costs. Simple conditions
on the parameters of the ACR process and its innovations, are shown to imply geometric ergodicity,
stationarity and existence of moments. Furthermore, we establish consistency and asymptotic normality
of the maximum likelihood estimators in the ACR model. An application to French-German exchange
rate data illustrate the conclusions and analysis.

Résumé: Nous proposons et analysons le modèle à racine auto-régressive conditionnelle (Autoregressive
Conditional Root) qui permet des changements de régime endogènes entre des époques de stationnarité
et de non stationnarité apparentes. Ce modèle constitue une alternative intéressante aux modèles non
linéaires existants tels que les modèles auto-régressifs à seuils ou les modèles à changement de régime
markovien par exemple, qui sont souvent retenus pour décrire des dynamiques non linéaires du type
de celles impliquées par des comportements d’arbitrage en présence de coûts de transaction. Sous des
conditions simples pour les paramètres du processus ACR et ses innovations, l’ergodicité géométrique,
la stationnarité et l’existence des moments sont démontrées. De plus, la consistence et la normalité
asymptotique des estimateurs du maximum de vraisemblance sont établies. Ces résultats sont illustrés
par une application au taux de change réel Franc/Deutsch Mark.

Keywords: Nonlinear equilibrium correction model; Regime switching; Stochastic unit root; Threshold
autoregression.
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